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uchovat, je potrebné ich premenovat’ &i zilohovat, a to znamena preruenie prace
v T95, pretoZe iny ikon so subormi, ako je uloZenie a nacitanie, neumoZiiuje (alebo
ostava variant nerie$it’ podobny test v ten isty deil). Rovnako nie je dvakrat prijemna
skuto&nost, Ze v pripade nezvladania cvitenia sa z niektorych "okien" oboch progra-
mov nedé jednoducho vystipit, &o v krajnom pripade znamena reStart programu
(predchadza mu nepopularny "mikky reset"). Najproblematickej$ou na celom projekte
LOGIKA & POCITAC sa zda byt pouzivanie nemodernej pol'skej, resp. Lukasiewi-
czovskej bezzatvorkovej symboliky, ktord najmi zaliatodnikom zneprehl'adiiuje
vyklad u¢ebnice a komplikuje precvi¢ovanie. O jej opodstatnenosti v u€ebnici sa viak
autori stru¢ne zmieiiuja len v savislosti s jej vyhodnostou "pre tvorenie jednoduchych
pocitatovych algoritmov" (s. 33). Z didaktického hladiska je, nazddvam sa, prinaj-
men3om spochybnitel'nd, o éom sa moZe kazdy presvedtit, ak absolvuje niekolko
zlozitych axiomatickych doékazov s dizkou priblizne 50 riadkov. Situaciu trochu
zmiertiujui cvitenia na preklad z bezzatvorkovej symboliky a naopak, do bezzatvorko-
vej symboliky. Zaradenie dokazov o uplnosti kalkulov, absolitna prevaha technickych
pasazi iobtaznost mnohych cvi¢eni kladi pomerne velké naroky na Citatela
a uZivatel'a, o to viac, Ze kurz ma byt podl'a zdmeru autorov uréeny primarne pre Stu-
dentov humanitnych odborov.

V nadich (nie v3ak pol'skych!) podmienkach by kniha M. Porgbskej a W. Su-
chofia na humanitnych fakultich zrejme taZko zaujala poziciu reprezentativnej
zékladnej literatiry, o nie je vyCitka adresovand autorom. Napriek kozmetickym
chybam aj polemickym pripomienkam je potrebné ako u€ebnicu, tak aj programové
celky hodnotit’ vel'mi vysoko. V dobre Struktirovanej podobe, obsahovo spravne a na
pomerne malom priestore sprostredkuji pripadnym z4ujemcom vela poznatkov
tykajucich sa zékladov formélnej logiky. Maja vyhradené popredné miesto medzi lo-
gickou vyu¢bovou spisbou aj medzi pozoruhodnymi pogitatovymi aplikaciami.

Eugen Andreansky
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Filozofia matematiky je predmet, ktory sa na americkych univerzitach $tandardne
predné3a. Preto popri odbornych pracach venovanych tomuto odboru pomerne pravi-
delne vychadzaju aj rozne ulebnice a &itanky klasickych textov. Stali spomenut
zbornik Benacerraf P. a Putnam H. (ed.): Philosophy of Mathematics, Selected Read-
ings, Prentice-Hall, Englewood Cliffs 1964, alebo zbierku textov Ewald, W. (ed.):
From Kant to Hilbert, Readings in the Foundations of Mathematics, Oxford Univer-
sity Press, Oxford 1996. Kniha Paola Mancosua From Brouwer to Hilbert predstavuje
¢itanku klasickych prac z oblasti zékladov matematiky, ktoré sa venuju diskusii medzi
intuicionizmom a formalizmom v rokoch (1921-1932).
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L. E. J. Brouwer roku 1918 publikoval ¢lanok Zdklady tecrie mnozin nezavisle
od principu vyluceného tretieho, ktory vyvolal dramatickd odozvu u nemeckého mate-
matika H. Weyla. Ten sa na sérii predna3ok, ktoré mal na ETH v Ziirichu roku 1920,
verejne zriekol svojej vlastnej prace Das Continuum, ako aj svojich dovtedajdich
nézorov a uvital Brouwerovu pracu ako revoliciu v zékladoch matematiky. Brou-
werova vyzva, ako aj Weylova konverzia vyvolali zhrozenie medzi matematikmi
v Géttingene. Hilbert, ktory si vazil Brouwerove vysledky v topoldgii a Weyla po-
vazoval za svojho najtalentovanejSieho Ziaka, si jasne uvedomil nebezpedenstvo hro-
ziace klasickej matematike a odpovedal na vyzvu rozsiahlym &lankom venovanym
zékladom matematiky. Tak sa rozputala debata, ktora zhruba desat’ rokov ovladala
zéklady matematiky a ktora sa nakoniec skon¢ila rozkolom v matematickej komunite.
Matematickd komunita sa rozdelila na intuicionistov a klasickych matematikov. Toto
rozdelenie trva dodnes, len pribudla edte skupina tzv. konStruktivistov.

Knihu tvori 25 ¢lankov, ktoré dokumentuji vznik a priebeh tohto rozkolu.
Clanky st prelozené z holandginy, franctizitiny a neméiny a vychadzajii v anglickom
preklade po prvykréat. Antolégia pozostava zo $tyroch €asti venovanych (1) Brouwero-
vi, (2) Weylovi, (3) Bemnaysovi a Hilbertovi a (4) vzniku intuicionistickej logiky.
Kazda zo 3tyroch ¢asti ma dvodnu Stadiu, ktord predstavuje historicky, ako aj vecny
kontext nevyhnutny na pochopenie ¢lankov danej ¢asti. Okrem toho kazdé ast’ obsa-
huje aj rozsiahlu bibliografiu primarnej a sekundarnej literatury.

CAST 1. L. E. J. BROUWER

Luitzen Egbertus Jan Brouwer (1881-1966) bol jednou z ustrednych postav
v dejinach modernej matematiky a jej filozofie. Jeho hlavné vysledky spadaju do ob-
lasti topoldgie, kde sa preslavil svojou vetou o pevnom bode. Vyznamny je jeho vklad
do rozvoja algebraickej topoldgie, kde zaviedol pojmy simplicidlneho zobrazenia
a simplici&lnej aproximécie. Okrem topolégie sa Brouwer venoval aj zékladom mate-
matiky, kde bol inicidtorom intuicionistického programu. Podl'a neho matematika je
Cista, bezjazykova konstrukcia I'udského intelektu. Snahu formalizovat' matematiku
povazuje za sterilné a neproduktivne cvifenie. Intuicionizmus odmieta vietky ne-
priame dokazy zaloZené na principe vyli¢eného treticho ako neopravnené. Preto po-
vazuje za nevyhnutné znova vybudovat' celi matematiku a v3etky vety, ktoré boli
dokézané pomocou tohto principu, dokazat' znova, priamymi metédami.

Prvé &ast’ sa za¢ina Brouwerovym &lankom Intuicionistickd tedria mnozin (1921)
prezentujucim zakladné vysledky a argumenty state, ktora vyvolala Weylovu konver-
ziu k intuicionizmu. Azda najzaujimavej$im ¢lankom v tejto &asti je Matematika, veda
a jazyk (1929), ktory predstavuje text prednasky, ktort Brouwer predniesol roku 1928
vo Viedni. Na tejto prednaske sa zu€astnil aj Ludwig Wittgenstein, na ktorého silne
zapdsobila a priméla ho k névratu k filozofii po desiatich "stratenych rokoch". Wey-
lov a Wittgensteinov priklad sved¢ia o tom, Ze Brouwerove texty st sugestivne, plné
mySlienok a problémov. Doké4zu oslovit’ a vyprovokovat k vlastnym tvaham.
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CAST 2. H. WEYL

Hermann Weyl (1885-1955) bol jednym z najvyznamnej$ich matematikov prvej
polovice nasho storo¢ia. Doktorat ziskal roku 1908 u Hilberta v Gottingene. Prispel
zasadnymi vysledkami do najrozli€nej$ich oblasti matematiky od algebraickej tedrie
¢isel, tedrie reprezentacie spojitych grap aZ po klasicku analyzu. Jeho kniha Raum,
Zeit und Materie z roku 1918 predstavovala jeden z prvych ucelenych vykladov vieo-
becne;j tedrie relativity spolu s jej matematickym aparatom, k rozvoju ktorého Weyl
prispel. Znama je aj jeho kniha Tedria grip a kvantovd mechanika z roku 1928, ktora
je priekopnickou pracou v oblasti matematického aparéitu vtedy ani nie tri roky starej
kvantovej mechaniky. Okrem matematiky a matematickej fyziky sa Weyl intenzivne
zaoberal aj zédkladmi matematiky a filozofiou matematiky. Tu treba spomenut’ jeho
rozsiahlu pracu Das Continuum z roku 1918 a knihu Filozofia matematiky
a prirodnych vied z roku 1927.

Vo filozofii matematiky Weyl v mnohom nadvizoval na Henriho Poincarého, ku
ktorému sa hlasil aj Brouwer. Weyl od Poincarého prevzal najmi chapanie matema-
tickej intuicie ako vyznamného elementu matematickej argumentécie. Prace Das Con-
tinuum a Raum, Zeit und Materie &ital aj Edmund Husserl a vysoko hodnotil prave
Weylov pokus rozpracovat’ filozofiu matematiky na baze logicko-matematickej in-
tuicie. Weylovo chépanie intuicie v tychto pracach sa viak zna¢ne 1i§i od Brouwerov-
ho, a to predovietkym v tom, Ze rozozndva dva druhy intuicie (topologicku
a algebraickt), kym Brouwer buduje svoj intuicionizmus na jedinej. Okrem toho
Weyl bol svojim zaloZenim klasicky matematik, ba mozno povedat jednym
z poprednych predstavitel'ov klasickej matematiky, a tak na rozdiel od Brouwera in-
tuicionizmus predstavoval v jeho diele len pomerne kratku exkurziu, trvajicu zhruba
péit rokov. Weyl postupne, ako sa debata zostruje, ocita sa osamoteny medzi dvoma
tabormi. Poka3a sa sprostredkovat’ urgité primerie, ale ked’ sa to nedari, straca o vec
z4ujem a zatina sa naplno venovat' matematickym zékladom kvantovej mechaniky.

Vyber obsahuje pomeme rozsiahly &¢lanok O novej krize zdkladov matematiky
(1921), ktorym sa Weyl prihlasil k Brouwerovmu intuicionizmu a ktory vyvolal Hil-
bertovo zdesenie. Spomedzi rozsiahlejSich prac treba eSte spomenit’ &lanok Sucasnd
epistemologickad situdcia v matematike (1925), v ktorom sa uZ prejavuje odstup od
Brouwera, ako aj snaha o zmierenie.

CAST 3. P. BERNAYS A D. HILBERT

David Hilbert (1862-1943) bol jednym z najvyznamnej$ich matematikov na pre-
lome storogia. Vyznamnou mierou prispel k rozvoju algebraicke;j teérie &isel, matema-
tickej analyzy aklasickej geometrie. Nezévisle od Alberta Einsteina dospel
k formulacii vieobecnej tedrie relativity. Zasadny vyznam maju tiez Hilbertove préace
venované zdkladom matematiky, ktoré vyustili do tzv. Hilbertovho programu. Paul
Bernays (1888-1977) bol Hilbertovym asistentom a spolupracovnikom od roku 1917
az do tridsiatych rokov. Spolo&ne napisali slavne dvojzvézkové dielo Grundlagen der
Mathematik (1934).

Vyber obsahuje jednak Hilbertovu pracu Nové zdklady matematiky, prvé zdelenie
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(1922), ktorou reagoval na Weylovu herézu, ako aj Bernaysov ¢&lanok Filozofia mate-
matiky a Hilbertova tedria dékazov (1930), ktory zhfiia situdciu kratko pred obja-
venim sa Godelovych viet.

CAST 4. INTUICIONISTICKA LOGIKA

Poslednu &ast’ antoldgie tvoria zékladné prace, ktoré viedli k zrodu nového od-
vetvia formalnej logiky nazyvaného intuicionistickd logika. Intuicionistickd logika
predstavuje formélny axiomaticky systém, ktory zohPadiiuje uréité Brouwerove in-
tuicie v oblasti logiky. Preto ju moZno povaZovat' za ur¢ity kompromis medzi intui-
cionizmom a formalizmom. Formalista sa mdZe zaoberat’ intuicionistickou logikou
ako axiomatickou teériou a dokazovat’ jej tvrdenia bez toho, Ze by bol niteny prijat
filozofické doktriny samého intuicionizmu. Pre intuicionistu na druhej strane posky-
tuje intuicionistickd logika urity nastroj, ktory sice nie je celkom v stlade
s Brouwerovou filozofiou (ten odmietal akikol'vek, a teda aj intuicionistickd logiku),
ale jej ani neprotire¢i, a preto ho moZe s miernymi vycitkami svedomia spokojne
pouzivat. Nech je to akokol'vek, intuicionisticka logika je v sudasnosti Siroko roz-
vetvenou a intenzivne sa rozvijajicou oblastou matematickej logiky, ktord na$la
mnohé aplikdcie v computer science. Preto bude pre kazdého jej uZivatela uréite
zaujimavé preitat’ si ¢lanky Glivenka, Heytinga a Kolmogorova, ktoré obsahuju jej
axiomatiku a sémantiku.

V nalej recenzii sme mohli spomenut’ len tie najvyznamnejdie state obsiahnuté
v antoldgii. Nespomenuli sme mnoZstvo kratSich ¢&lankov, kritickych poznadmok
a komentarov, v ktorych jednotlivi ulastnici diskusie reaguji na nazory ostatnych
u¢astnikov. Velmi hodnotné st aj ivodné §tudie, ktoré k jednotlivym &astiam napisal
editor Paolo Mancosu s vynimkou €asti venovanej Brouwerovi, kde autorom tvodne;j
Studie a prekladatelom Brouwerovych prac z holand&iny bol Walter P. van Stigt.
Autorom sa podarilo pribliZit' historicky kontext ako aj vecni stranku problému do tej
miery, Ze prislu¥né state sa daju &itat’ bez vagsich problémov.

Kniha je mienené ako zbierka klasickych textov k seminaru z filozofie matema-
tiky. Vzhl'adom na to, Ze texty, ktoré si do nej zaradené, su zvi¢¥a technicky
nendro¢né a mnohé z nich sa tykaja otdzok presahujicich ramec filozofie matematiky
(mam tu na mysli predovietkym Brouwerove a Weylove texty), verime, Ze kniha
zaujme aj zdujemcov z radov analytickej filozofie a aj ¥ir¥iu filozoficki verejnost’.
Plati to o to viac, Ze deviata a desiata kapitola knihy Pavla Zlato3a Ani matematika si
neméze byt ista sama sebou, IRIS 1995, predstavuje vhodny uvodny text k diskusii
medzi intuicionizmom a formalizmom, a tak je slovensky ¢&itatel’ uz na antolégiu
Paola Mancosua pripraveny.

Ladislav Kvasz



