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New Wawves in Philosophy je ndzov novej edicie, ktorej ciel'om je ponuk-
nut zdujemcom o filozofiu prehl'ad aktualnych tém a problémov v samo-
statnom vydani pre kazda jednotliva oblast filozofie. Profil cielového ¢i-
tatela edicie je vel'mi $iroky - od laikov alebo zacinajacich Studentov filo-
zofie az po vzdelanych odbornikov, ktori sa chct dozvediet viac
o aktuélnej situdcii vo filozofickych odboroch, v ktorych nie st taki zahi-
beni. Rad by som stru¢ne predstavil jeden diel série, ktory je venovany
oblasti filozofie matematiky.

Medzi ciele kompletnej edicie mdZeme povazovat aj jej motivacny
charakter pre budicnost a potencidl filozofie: Predstavit starsie a nedo-
rieSené otizky v novom svetle, moznosti novych formalnych systémov
alebo poukéazanie na nové prepojenia medzi jednotlivymi aktudlne rieSe-
nymi problémami. Myslim, Ze tento ciel sa autorom podarilo plne respek-
tovat’ a naplnit, ¢i uz vyberom problémov, predstavenim roéznych pristu-
pov i navrhov rieseni, rovnako otvorenostou zaverov jednotlivych pri-
spevkov. Niektori autori priamo vyzyvaji na zapojenie sa do aktivneho
vyskumu a stanovuja urcité rdmce, pripadne len ndznaky pre nové moz-
nosti a sposoby riesenia.

Napriek takémuto motivaénému tvodu andznakom nenaro¢ného
spracovania jednotlivych casti edicie, moézem konstatovat, Ze v pripade
recenzovaného dielu z filozofie matematiky to tak tplne neplati. Mnohé
prispevky si vyzaduju prehlad nielen v zdkladnych filozofickych discip-
linach ako epistemolégia, metafyzika alebo dejiny filozofie, ale aj oboz-
namenost’ napriklad s niektorymi forméalnymi systémami a modernymi
teériami a pristupmi z oblasti logiky a metalogiky. Niektori autori zdmer-
ne zvolili jednoduchsie a otvorenejsie problémy, avsak ako to uz vo filo-
zofii byva - pri preciznom a poctivom rozpracovani i toho najlahsieho
problému sa vasnivy snaZivec nelahko stdva odbornik s prehladom tak-
mer celej oblasti daného problému.

V sti¢asnosti mozeme filozofiu matematiky pokladat za samostatni a
plnohodnotna oblast filozofie, prave preto medzi jednotlivymi dielmi
edicie mozeme najst jeden kompletne venovany filozofii matematiky -
New Wawves in Philosophy of Mathematics. V drioch 24. - 26. aprila 2008 sa na
pode University of Miami uskutocnila konferencia s rovnakym nazvom.
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Na tejto konferencii boli predstavené prispevky, ktoré po prepracovani
autormi na zdklade podnetov z konferencie, tvoria uvedeny zbornik $ta-
dii. Hlavné poZziadavky na samotné prace boli: zhodnotit aktualnu situa-
ciu vo filozofii matematiky, vyzdvihnat pravy prinos pre filozofiu
i matematiku, ako aj naznacit smerovanie tejto oblasti filozofie.

Vo filozofii matematiky sme zvyknuti, Ze $ttdie autorov sa viac pub-
likované v ¢asopisoch alebo v zbornikoch ako samostatne. Vicsie préce,
ako napriklad Philosophy of Mathematics Today (Schirn, M. (ed.) (1998): The
Philosophy of Mathematics Today. Oxford: Oxford University Press) maju
svojim charakterom ako aj autormi podobu antoldgie. Ide skér o monu-
mentalne diela doélezitych a hlavne prelomovych prac od znamych auto-
rov. Ak by sme chceli porovnat recenzované dielo s takymito pracami
nebolo by to velmi spravne. Napriek tomu néd$ zbornik zdiel'a s velkymi
antolégiami niekol'ko pozitiv. Tym najvac¢sim je to, Ze sa editorom aj auto-
rom podarilo do kratkych trinastich stadii vtesnat vSetky najvyznamnej-
Sie smery a problémy z oblasti filozofie matematiky. Citatel tak moze na-
jst prepojenia medzi ré6znymi problémami a rieSeniami ako i zaujimavé
porovnania ¢i uz vyvoja urcitych pristupov alebo odlisnych variantov to-
ho istého smeru.

Co treba vyzdvihnut, je tvodna $tadia od editorov tohto dielu. Pond-
kajt v nej velmi stru¢ny, ale presny historicky prehlad hlavnych smerov
a pristupov vo filozofii matematiky. Nezainteresovany ¢itatel alebo nova-
¢ik urcite uvita takyto dvod. Editori tvod vystavali tak, aby predstavili
aspori ramcovo oblasti, mena a problémy, o ktorych st samotné stadie
v knihe. Autori st mladi, ale aktivni v oblasti vedy i v publika¢nej ¢innos-
ti. Mnohi posobia aj na skolach a ¢asto svoje postrehy, tivahy a sktsenosti
so Studentmi spominaja vo svojich prispevkoch.

V recenzii sa nebudem venovat kazdej stadii, ale vyberiem len dve,
ktoré ma zaujali, pripadne som ich pokladal za reprezentativne pre nie-
ktorta z prezentovanych oblasti.

Tento diel - New Waves in Philosophy of Mathematics - tvori trinast sta-
dif tematicky rozdelenych do piatich ¢asti. Prva cast’ je zamerana na tra-
di¢né smery a pristupy vo filozofii matematiky; nesie ndzov Prehodnotenie
ortodoxie vo filozofii matematiky a obsahuje dve $tadie. Prva z nich - R. Co-
ok: Nové vlny na starej plazi: Neofregeovskd filozofia matematiky dnes - rozo-
beriem v samostatnej ¢asti podrobnejsie. V druhej (A. Paseau: Redukcia
aritmetiky na tedriu mnozin) autor kriticky porovnava Benacerrafov nazor,
Ze jednou z veci, ¢o ¢islo nemoéze byt, je mnozina, s Quinovym pristupom
redukcionizmu ¢isel na mnoziny.
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Druhé cast - Problém realizmu v matematike - zahfta prispevky k zna-
mej problematike realizmu a antirealizmu. Zaujimavym prinosom do tej-
to diskusie dvoch protisebe stojacich pristupov je prva stadia od O. Buena
Matematicky fikcionalizmus. V druhom prispevku s nazvom Pravda v mate-
matike: Problém pluralizmu P. Koellner kritizuje Carnapovu krajnt verziu
pluralizmu a navrhuje obhéjitelnejsiu alternativu; poméaha si urc¢itymi po-
rovnaniami z fyziky a taktieZ rieSeniami podobnych problémov z oblasti
teérie mnozin. Posledny prispevok druhej Casti, , Algebraické” pristupy
k matematike, patri neznému pohlaviu; autorka M. Leng naznacuje rieSenie
zndmych Benacerrafovych problémov pre platonisticky pristup vo filozo-
fii matematiky, navrhované rieSenie v8ak zakoncuje vykreslenim novych
problémov, ktoré vznikaji pri aplikacii vybranych algebraickych pristu-
pov. Zaujimavou spolo¢nou ¢rtou prispevkov tejto druhej ¢asti je odvola-
vanie sa alebo poukazovanie na spojitost matematiky s inymi empiric-
kymi vedami a vyuZivanie tejto ¢rty matematiky v prospech prezentova-
nych nazorov.

Tretia ¢ast - Matematickd prax a metodologia matematiky - obsahuje tri
velmi zaujimavé stadie. Stat' A. Bakera Matematické nahody a koniec expla-
nicie sa venuje problematike vedeckej explanacie v matematike. Podl'a au-
tora ide o oblast, ktort vaésina filozofov matematiky bezdévodne obcha-
dza. Sam Baker predstavuje svoju teériu, ktorej zakladnym pojmom je
trochu nezvycajne tzv. ndhodny matematicky fakt. Celad stadia je velmi
pekne systematicky spracovand, na ilustraciu a detaily pripaja i ukazkové
pripadové stadie. Dalou $tadiou z oblasti matematickej metodologie je
Pouzivanie nekonzistentnej matematiky od M. Colyvana. Tejto praci sa po-
drobnej$ie venujem v samostatnej ¢asti. C. Pinnock nas vo svojom pri-
spevku K filozofii aplikovanej matematiky prevedie rozlicnymi aspektmi
praktickej matematiky a ukdze nam niektoré dolezité rozdiely voci teore-
tickej ,¢istej matematike. Cielom je zamerat pozornost filozofov mate-
matiky aj na jej prakticky aspekt.

Do stvrtej casti zborniku - Jazyk a psycholégia matematiky - editori zara-
dili tri $tadie, v ktorych autori pristupuja k problémom vo filozofii ma-
tematiky zo strany jazyka matematiky a jeho interpretacie, ako aj z hl'adi-
ska ,epistemolégie”. V prvej préaci s ndzvom Formilne ndstroje a filozofia
matematiky autor T. Hofweber poukazuje na obmedzené moznosti analyzy
jazyka matematiky z filozofického hladiska. Prave koncepcie mnohych
zakladnych filozofickych problémov ur¢uja obmedzenia pristupu k ska-
maniu formalneho jazyka matematiky. Autor dalsej studie @. Linnebo
(Individualizdcia prirodzenyjch cisel) rie$i problém identity a jazykovej refe-
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rencie na prirodzené ¢isla. Porovnava dve koncepcie individualizacie/
vy¢lenenia prirodzeného ¢éisla: logicisticky pristup cez kardinality ¢isel
a pristup Strukturalistov cez ordinal konkrétneho ¢isla v postupnosti ¢isel.
Linnebo sa priklana k systému $trukturalistov, uvddza mnohé namietky
a argumentuje proti Fregeho koncepcii. V druhej casti $tadie formuluje
vlastnt verziu vy¢lefiovania prirodzenych ¢isel prostrednictvom radovej
pozicie, ktorej vysledkom je ¢islo ako objekt s uréitym ontologickym sta-
tusom. A. Rayo v tretom prispevku K trivialistickému vysvetleniu matemati-
ky hovori o epistemologickom statuse matematickych tvrdeni, ktoré pod-
l'a neho su bud’ trividlne pravdivé, alebo nepravdivé. Kla¢ovym pojmom
je charakter scendra, v ktorom dané tvrdenia zohravaju svoju ulohu. Ak je
scendr zrozumitelny, tak v pripade pravdivych tvrdeni poskytuje plno-
hodnotné matematické poznatky.

Posledna piata ¢ast je venovana dvom velmi tzko prepojenym discip-
linam - Od filozofickej logiky k filozofii matematiky. Dve Stadie, ktoré su za-
radené do tejto sekcie, pontikaju ¢itatelovi odvazne intelektualne dobro-
druzstvo. Obe $tadie st technicky i ¢itatel'sky viac naro¢né, ako to bolo
v pripade ostatnych prac.

V stati O formilnej a neformdlnej dokdzatelnosti sa autor H. Leitgeb za-
obera dvoma ,sposobmi” dokazu a skima rozlicné problémy intuicie v
epistemolégii matematiky. Pod formalnou dokazatelnostou rozumie,
$tandardnt verziu rozpracovand vo vsetkych ohladoch teériou dokazu.
Alternativny doékaz chépe, podobne ako neskory Godel, v intuitivhom
vyzname a dokazatelnost touto formou doékazu nazyva neformdlnou.
Velku cast stadie venuje aplikacii modalnych logik (S4) prave na r6zne
varianty neformalnych ddkazov. Posledna stidia zbornika - G. Uzquiano:
Kuvantifikdcia bez univerza - je technicka ,lahodka” nakoniec. Autor skima
zname paradoxy tedrie mnozin (neurcité extenzie niektorych pojmov)
a ich dopad na filozofické koncepcie matematiky. Zaroven vdaka oklies-
teniu Standardnej teérie mnozin pontka urcité riesenie pre zachovanie
absolatnej vSeobecnosti matematickych tvrdeni.

Teraz podrobnejsie opiSem obsah avizovanych dvoch stati. Prvou
znich je: R. T. Cook, Nové vlny na starej pldzZi: Neofregeovskd filozofia matema-
tiky dnes. V tejto $tadii sa autor snazi najst mozné vysvetlenie a obhéjenie
platonizmu v matematike. Nejde mu o ontologické aspekty, vobec nepo-
chybuje o existencii abstraktnych objektov, ale zameriava sa na zédkladné
epistemologické otazky platonizmu. RieSenie vidi vo Fregeho projekte lo-
gicizmu a v jeho modernejéej verzii neologicizmu. Stidia je spracovana na
velmi slu$nej tirovni, je jednou z tych, ktorej moze rozumiet aj nie velmi
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zainteresovany c¢itatel. V castiach, v ktorych opisuje konstrukcie systému
logicizmu alebo neologicizmu, pripéja aj velmi zrozumitelné vysvetlenie.
Autor si dal zalezat na detailoch a snazi sa neponechat’ ni¢ na vagnych
vyhlaseniach. Této Sttdia je vhodna, ako velmi stru¢ny tvod do logiciz-
mu a neologicizmu.

Znaénu cast' $tadie predstavuje viac-menej standardny opis spolu s
vysvetlenim Fregeho projektu. Nijako sa nesnazi obhdjit cely projekt,
priamo poukazuje na nedostatky a patricné désledky pouzitia Zakladné-
ho zakona V, ktory - ako je zname - viedol k Russellovmu paradoxu. Po-
ukazuje na svoje sktisenosti so studentami, ktori javia neochotu zaoberat
sa nie¢im takym zjavne netispesnym, dokonca vobec nerozumeji neolo-
gicizmu, ktory si dal za ciel naplnit Fregeho zdmer.

Vel'ky vyznam a prinos nachadza v ontolégii a epistemolégii celého
projektu logicizmu. Fregeho ciel - ukdzat, Ze tvrdenia matematiky - za-
kladna aritmetika a analyza, st apriori a analytické, teda maja vSeobec-
na platnost, spolu s metédou, ako tento ciel dosiahnut, poklada za apl-
ne spravny. Velka tdlohu neologicizmu vidi v oprave celej technickej
¢asti. Po zjednodusujiacom, ale korektnom predstaveni Fregeho teérie
analyzuje a vysvetluje pristup neologicistov. Postupne hlada spolo¢né i
odliSujice vlastnosti oboch systémov. Taktiez upozornuje na tradi¢ny
omyl, Ze logicisti pracuju s kategériami analytickost - syntetickost
z hladiska sémantiky podobne ako Kant alebo Quine. Frege ako aj neo-
logicisti pouzivaju tieto kategérie prave v epistemologickom zmysle.
Rozdiely medzi Fregem a novymi neologistickymi teériami nachadza uz
v zékladoch a hlavnych kritériach pre jednotlivé systémy. VSeobecne sa
uvadza, Ze logicizmus aj neologicizmus s pristupy vo filozofickych za-
kladoch matematiky, ktoré prijimaju vychodiskovi tézu: Aritmetiku
ako analytickd disciplinu je mozné vybudovat alebo odvodit ¢isto z lo-
giky (logickych zdkonov) a vhodnych definicii. Zatial, ¢o Frege pod lo-
gikou chape svoju priekopnicku verziu PL2 rozpracovand v Begrif-
fsschrifte, tak neologicisti pracuju s viacerymi variantmi, ako aj so stcas-
nou Standardnou verziou PL2. Prave Fregeho verzia PL2 v Grundgesetze
zahfiiala aj osudny Zédkladny zakon V. Pokial ide o vstupné definicie
pre budovanie logického systému aritmetiky, tak podobne nepanuje
zhoda medzi oboma verziami logicizmu. Frege akceptuje len explicitné
definicie, hoci je prenho klacovy tzv. Humov princip, ten vsak odvo-
dzuje v ramci svojho systému z problematického 5. zdkona. Neologicisti
medzi definicie radia aj implicitné definicie, teda aj niektoré abstraktné
principy (Humov princip).
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V zavere autor konstatuje na zdklade svojho skiimania, Ze Fregeho
originalny projekt spolu s modernym prepracovanim mé potencial plno-
hodnotne zodpovedat epistemologické otazky kladené na platonistickd
koncepciu matematiky.

Druhou statou je: M. Colyvan, PouZivanie nekonzistentnej matematiky. V
dejinach vedy maji nekonzistentné matematické tedrie velmi Specifickt
tlohu. Na jednej strane sa chybné, ¢o v tejto oblasti by mohlo znamenat
aplnu diskvalifikaciu, na strane druhej sa o ne vedci opierali niekol'ko de-
satro¢i a umoznili im dopracovat sa k dolezitym a prelomovym vysled-
kom. Této $tadia sa venuje dvom hadankam, ktoré vznikaja pri aplikdcii
teérii s nekonzistentnou matematikou. Je evidentné, Ze autor sa tejto
problematike venuje vo vd¢Som rozsahu a tato stidia je len malym vyse-
kom z jeho badania. Problémy, ktoré nacrtava v tejto préci, nemaji dopad
len na oblast matematiky, ale vdaka aplikacii matematiky v inych ve-
déch, sa tieto problémy dotykaja filozofie a metodoldgie vedy. Autor spo-
lu s d'alsimi nad$encami pracuje na komplexnejsej teorii, ktora je mozné
pozorovat v pozadi celej Stadie. Prave tento aspekt v takej zloZitej prob-
lematike neumoziiuje kompletne a detailne rozpracovat cely systém na
niekol'kych stranach. Podla mia to samotnej $tadii prili§ nepomaha. Jej
ciel je viac-menej naznacit' urcité problémy, velmi zjednodusene pontk-
nut potencialne rie$enia a na zaver motivovat mladua krv k dalgiemu po-
drobnejsiemu $tadiu. Uréite mézem vyzdvihnit vyber konkrétnych ha-
daniek pre tato $tadiu a zvolené priklady spolu s astretovym vysvetle-
nim. Dalim velkym pozitivom je filozoficky nadych a hibka celej prob-
lematiky, pre tych ,metafyzicky” zaloZenych je to manna. Samozrejme,
v pripade detailnejsieho vyskumu si to vyzaduje nemalé technické zruc-
nosti. Autor pouziva ako vychodisko modely nekonzistentnych teérif in-
terpretované v parakonzistentnych logikdch. Konkrétne tato $tadia ma
viac ,epicky” ako technicky charakter.

Prva hadanka je o existenénych zavazkoch v pripade nekonzistent-
nych tedrii. Ak prijmeme v urcitej forme systém nekonzistentnej matema-
tiky, musi nés to zavdzovat k prijatiu existencie nekonzistentnych ab-
straktnych objektov? Ako ukdzkovy priklad analyzuje rané verzie kalkulu
v podani Newtona a Leibniza. V oboch pripadoch $lo o nekonzistentné
tedrie, dokonca so Sirokym uplatnenim. Colyvan uvadza, ze tspech pr-
votnych verzii kalkulu spocival v zna¢nej podobnosti k pravému, konzis-
tentnému kalkulu, ktory matematici formulovali aZz o 150 rokov neskor.
Autor upozorfiuje na vyznam nekonzistentnych teérii, ktoré do urcitej
drovne spravne vysvetluju realitu. Vyzyva vedcov i filozofov, aby pre-
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hodnotili svoje postoje vo¢i podobnym teéridm ako aj striktnému pristu-
pu k prijimanym ontologickym zdvizkom. Zaver hadanky ma volnejsi
charakter a urcite ho nemodzeme nazvat seriéznym rieSenim. Konstatuje
podobnua doélezitost konzistentnych i nekonzistentnych tedrii pre vedu
a vyzyva na podrobnejsi vyskum v tejto oblasti.

Druhé hddanka je akoby vy$sou troviiou tej prvej. Colyvan sa zame-
riava na filozofické aspekty aplikovanej matematiky pri pouziti nekonzis-
tentnych matematickych teérii. Matematika ma Siroké uplatnenie v pri-
rodnych vedach. Pri empirickom vyskume predpokladame konzisten-
tnost reality. Co v pripade, ak v tejto oblasti aplikujeme - ako uZ bolo po-
vedané - pre matematiku uzito¢né nekonzistentné tedrie? Zvratime tym
jasné vychodisko o konzistentnom fyzickom svete? Ak aplikacia nekon-
zistentnej matematickej tedrie v niektorej empirickej vede vedie k sprav-
nym a overitelnym poznatkom, znamena to, Ze urcité struktiry reality sa
v izomorfnej relécii k objektom, s ktorymi operuje dand nekonzistentna
teoria. Colyvan rozpracovava d'alsie moznosti, ako vysvetlit takéto apli-
kacie matematiky, a pontka niekol'ko navrhov, ako riesit tento problém.
Autor na konci $tadie vyzyva na podrobnejsiu analyzu problematiky ne-
konzistentnej matematiky a jej aplikacie vo vede.

Na zéver je potrebné podotknut, Ze niektoré sttdie st vel'mi original-
ne, uvadzaji mnohé problémy a rieSenia do novych stvislosti, dokonca
moZeme povedat, Ze su stcastou aktudlneho smerovania klasickych pro-
jektov anaozaj sa stavaji novym vlnenim na kamenistej plazi filozofie
matematiky.

Dalsie prispevky spliiaju poziadavky a charakter edicie - byt akymsi
aktualnym dvodom alebo prehfadom do jednotlivych oblasti filozofie.
PInohodnotne poskytni a vysvetlia najdolezitejsie vysledky prace filozo-
fov z poslednych rokov a nenaro¢nym stylom prevedda Citatel'a po riviére
filozoficky atraktivnych problémov, miestami poniknu i polemicky mo-
tivac¢né zavery.

Tomads Oriescik



