EXISTENCNI KVANTIFIKATOR A PROBLEM
PREDIKACE EXISTENCE U B. BOLZANA

Marta VLASAKOVA

THE EXISTENTIAL QUANTIFIER AND THE PROBLEM
OF THE PREDICATION OF EXISTENCE IN BOLZANO

Instead of the existential quantifier Bernard Bolzano uses his notion of
Gegenstindlichkeit einer Vorstellung an sich (objectivity of a representation
in itself). This approach makes it possible for him to solve the traditional
problem of the predication of existence (i.e. whether it is possible to consider
existence as a standard property of individuals) in accordance with an
approach common today. namely to take existence to be primarily a property
(occupation*) of a corresponding representation in itself. and not a
characteristic of individuals. However, Bolzano considers a property of real
existence to be attributable also to particular individuals, which is essentially
different from the usual practice.

PrestoZe Bernard Bolzano béZné zachdzi s individuovou proménnou, exis-
ten¢ni kvantifikdtor v soucasné podobé neuzivd, protoze ho modeluje pomo-
ci svého terminu pfedmétnosti predstavy. Zpiisobem tohoto modelovani
a problémem spjatym s predikaci existence se nyni budeme zabyvat.
Zacnéme urcitym terminologickym objasnénim. Bolzano pouzivé termin
veta o sobé (nebo €z objektivni véta) zhruba v tom smyslu, ve kterém je
dnes pouZivdn vyraz propozice: oznacuje tak jakysi objektivni obsah sdéleni
(tak veéty Prsi a Es regnet vyjadiuji tutéZ propozici ¢i vétu o sobé). Protoze
Je v8ak termin propozice dnes spojovdn sriiznymi moznymi definicemi
(napf. muZe byt propozice chdpdna jako zobrazeni z mnoziny moznych
svetl a Casti do mnoziny pravdivostnich hodnot). pridrzime se radéji Bolza-
nova terminu ,,véta o sob&", pripadné, v souladu s Bolzanem. budeme mluvit
Jednoduse o ,,véte¢" viude tam, kde nemohou vzniknout pochybnosti. Vyra-
zem predsiava o sobé (ptipadné objektivni predstava) oznacuje Bolzano jed-
notlivé &dsti vety o sobé, dnes bychom tedy mohli povaZovat piedstavy
0 sobé€ za jakési objektivni vyznamy vyrazi — Bolzano oviem predpoklada
1 takové predstavy o sobé& (napf. odpovidajici jednotlivym vijemim), ke kte-
rym vibec nemusi existovat prisluny jazykovy vyraz. I v tomto piipadé se
tedy budeme drzet Bolzanovy terminologie, a to navzdory faktu, 7e i sdm
Bolzano povazoval termin ,,predstava o sobé* za nepiili§ pithodny — lepsi jej
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ale bohuiel uwn;xpmﬂl Termin _pojemn™ (objektivne chapany), ktery by se na-
bizel, vyclenuje Bolzano pro uZ8i skupinu predstav o sobé, Opét budeme
v souladu s l%ml zanem uitval pro zjednoduseni prosté termin ,.pfedstava®
namisto piedstava o sobe™, pokud nehrozi néjakd pochybnost.

Predstava o sob¢ je obvykle predstavou néceho, néco predstavuje: toto
néco nazyva Bolzano predméten piisluiné predstavy. Tak predméti pred-
stavy prvodisio je nekonecné mnoho a témito pfedméty jsou jednotlivd prvo-
cisla, Predstava sudé prvodislo md naproti tomu jen jediny pi’x*(‘lmé totiz
cisto dve. A predstava nepvdrst proodisio nemd Zadny predmét, neni tu ni
¢eho by byla pfedstavou. Tento typ piedstavy nazyva Bolzano Mbumd
mémd® (gegenstandlos) pfedstava.

Bolzano precizuje pojem logické proménné. Proménnd byla v logice
uZivana jiz od Aristotela, oviem soucasnd logika jeji uZiti technicky zpie
nuje a pm zivd proménnou viasiné na dvou trovnich: na drovni metajazyka
Je proménnd pouZivina i tam, kde se ve skutecnosti jednd o neurcenou
km‘mmr[ - tak ve vyrazu Pla) se piedpoklddd, Ze P i @ budou mit n&jakou
konkrétni hodnotu (realiz: u,l) a zachdazi se tedy s timto vyrazem jako s vy-
rokem, s neCim .nasycenym'. co mid konkréini pravdivosini hodnotu. Oproti
tomu klasické iui'vidum’é promémmé (piipadng predikdtové proménné pro
logiky vy8sich 1adu) muji trochu odlisnou dlohu, Vyrazy obsahujicl tyto
proménne jsou nenasycend (ve fregovskd terminologii), proménna zde hraje
roli jakési diry™, do které se teprve musi d«mzmmt jednotlivé hodnoty. Tak
P(x) je nenasyceny vyraz, Ktery neni nahliZen jako vyrok. nybri jako vyro-
kova forma, vyZadujicl dosazovini ko 1[\1<tmd1 hodnot za x. Proménnou
x lze potom na rozdil od neuréenyeh konstant kvantifikovat, Konstanta je
konkrétnt oznaceni toho kterého individua (piip. viastnosti & relace & véty),
Ktere oviem nemusi byt pro kazdd individuum k dispozici. Naopak promén-
nd v probihd viechny moZnost. Bolzano modeluje pmmmmot tak, Ze ndja-
kKou predstavu (0 sob¢) ve vétd prohlisi za proménnou predstavu, kterou
budc postupné nahrazovat vSemi moZnymi pE puw mi (veta musi zustat
predméind) predstavami o sobé. Tak ve véte .Clovek Gaius je smrtelny™ lze
treba predstavu | Gaius” chdpat jako proménnou a nahrazovat ﬁ' pi"ed@ tavami
jednotlivych fidi. Reknu-li tedy .Clovek G je smrtelny®, ma tw .G funkei
neurcené konstanty, stile se tedy jednd o vétu. Prohlasim-li oviem zaroven
-G za proménnou predstavu v Bolzanove smystu, ziskam tfim viastng jakysi
predpis urcujici celou mnoZinu vét o sobé, kieré se shoduji v jisté formé,
totiz ve formé. kterou bychom dnes zapsali juko Clovék(x) = > Smrtelny(x)
(Bolzano je oviem velmi zdrzenlivy v tom oh Iw, . aby takto Lmkzﬁn’mu VYTo-

ic
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kovou formu povazoval za n¢jakou samostatnou entitu. vétu o sobe'). Tim,
Ze za G dosazuji predstavy o sobé, nepozaduji existenci prislusnych jazyko-
vych oznaceni a vyCerpivam tudiz viechny moznosti dosazeni. Bolzano md
tedy ve své koncepci pIné k dispozici i kvantifikovatelnou proménnou.
Formulace soucasné logiky obsahujici existencni kvantifikator oviem
Bolzano nemodeluje pomoci proménné, ale pomoci vyse zminéného pojmu
predmétnosti predstavy. Bolzano od pravdivych vét obecné pozaduje, aby
byly predmétné, tedy aby jejich subjektova predstava méla n¢jaky predmét,
byl predstavou néceho, nikoli niceho. Zde je potieba poznamenat, Ze Bol-
zano rozliSuje jakési dva mody existence. Zatimco realn¢ existujici véci maji
casoprostorovou existenci, predstavy a pravdy o sobé timto typem existence
samy o sob¢ nedisponuji. Pfesto néjakym zplisobem ,jsou™ (ve smyslu né-
meckého L.es gibt™), a to nezavisle na myslicich subjektech. Dalo by se tedy
fici, ze jim piislusi néjaka .logicka™ ¢i idedlni forma existence (i kdyz Bol-
zano to takto nikde vyslovné nenazyva). Predstava je pak podle Bolzana
predmétnd nejen tehdy, ma-li n¢jaké redlné existujici predméty, ale i ma-li
jen logicky existujici predméty. TakZe dejme tomu predstava ,,vSechny ma-
tematické pravdy” je bezesporu predmétnd, i kdyZz jeji predméty nejsou nic
redlné existujiciho, nebot’ jsou to pravdy o sobé. Naproti tomu predstava
kulaty étyfihelnik* je bezpfedmétna, neni nic. co by ji bylo oznaceno. Zda
je jako pfedmét predstavy pozadovdno néco existujici redlné ¢i pouze néco
logicky jsouciho ve smyslu existence predstav a vét o sobé se obvykle pozna
z charakteru predstavy samé — zda poukazuje na néco redlné jsouctho ¢i
nikoli.” Libovolna véta miZe byt podle Bolzana pravdiva jen tehdy. je-li
piedmélnf. Rekneme-li tedy., abychom uzili zlidovélého prikladu, ze
.Francouzsky kril je holohlavy™, bude podle Bolzana tato véta pravdiva jen
v piipadé, Zze a) predstava francouzskeho krile je pfedmétnd (jinymi slovy
francouzsky kral existuje) a b) tento francouzsky kril je holohlavy.*

' Viz Bolzano: WL, § 12, 5. 49.

* Ist nun die Vorstellung von der Art, daB sie kraft ihrer Bestandtheile schon auf etwas
Wirkliches deutet, wie dieses bei der Vorstellung Schnee ist: so muB sie nur einen wirklichen
oder sie kann sonst gar keinen Gegenstand haben. In diesem besonderen Falle werden wir also
blof daraus, daB ein Satz wahr ist, in welchem diese Vorstellung die Stelle der
Subjectvorstellung versicht. berechtiget seyn, zu schlieBen, dal sie nicht nur einen Gegenstand
iiberhaupt. sondern (weil dief hier einerlei ist) einen existierenden Gegenstand habe.”
(Bolzano: WL, § 225, 5. 404)

" Srovnej napi. Bolzano: WL, § 196, s. 328,

* V Bolzanové pojeti je tedy juk véta ..Soucusny francouzsky krdl je holohlavy™, tak véta
.Soucasny francouzsky kral neni holohlavy* nepravdiva.
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Mime-li tudiz néjaky vyrok vyjadiujici existenci. napf. ,,Existuje alespon
jedna pravda o sobe”. minime tim podle Bolzana vlastné tvrzeni ,,Predstava
pravdy o sob¢ je predmétna”. Jinymi slovy, jedna se ve skutecnosti o vyrok
vyjadfujici vlastnost prislusné predstavy, totiz jeji pfedmétnost. pfipadné
bezpredmétnost. PoZadujeme tedy. abychom nalezli néco, co pod danou sub-
jektovou predstavu spadd, aniz by toto néco muselo byt redlné existujici.
Obecné tedy veéty typu .Jisté A je B ¢i ,,Nékterd A jsou B, které se dnes
formalné pfepisuji pomoci existenéniho kvantifikdtoru, chape Bolzano jako
véty vyjadrujici predmétnost prislusné predstavy. tedy ..Predstava néjakého
A, které je B, mé pfedmétnost™.”

Stejnou tlohu ma ovsem i existen¢ni kvantifikator v soucasné logice: ani
on primarné nepricitd (redlnou) existenci néjakému subjektu, nybrz pouze
tvrdi, ze v univerzu lze nalézt individuum majici tu a tu vlastnost.

Pri vymezeni toho kterého univerza mame ovsem zna¢nou volnost, roz-
hodné se nepozaduje néjakd redlnd existence prvki univerza. Je myslitelné
i postulovdni univerza obsahujiciho zcela fiktivni individua, tfeba postavy
urc¢itého romdanu. Onen mirny posun, toliZ Ze se namisto ..o a to existuje™
fekne ,.existuje néco, co je takové a takové™, coz se modeluje jako ,,v uni-
verzu lze nalézt néco. co je takové a takové™, spolu s moznosti v podstaté
libovolného postulovani univerza zpusobuji, Ze existen¢ni kvantifikdtor ve
skutecnosti primarné nic nevypovidad o existenci (v nejsirSsim slova smyslu)
predmétu, nybrz jen o skladbé zvoleného univerza. Tak véta .existuje sudé
prvocislo™ neni v soucasné logice chdpdna jako vypovéd o néjakém jed-
notlivém ¢isle pricitajici mu existenci, nybrZ jako vypovéd o tom, zda
v ramei nami vybraného univerza (v tomto pripadé univerza prirozenych &i-
sel) naleznu ¢islo urcitych vlastnosti. Podobné i véta . JednoroZei existuji*
neni chdpana jako vypovéd o jednotlivych jednorozeich, ale jako vypovéd
o tom, zda v ramei univerza naleznu individuum spliujici vlastnost byt jed-
norozcem (v Bolzanové pojet se jedna o vypoved' o predmétnosti prislusné
predstavy ,jednorozec™). Tise se pritom piedpoklada. ze zde tvrdime redl-
nou existenci jednoroZet. tedy Ze univerzum omezime na realné existujici
predméty (v Bolzanové pojeti si jiz sama predstava jednorozce vyzaduje re-
alné jsouci predmeét). Zabezpeceni redlnosti existence se tedy musi dit zven-
¢i, totiz zptisobem vymezeni pifslusncho univerza. Bylo by tudiz omylem se
domnivat, ze pomoci existencniho kvantifikatoru n&jak zachycujeme vlas-
tnost (redlné) existence. Typ existence je predem ddn vybérem univerza.

e Srovnej Bolzano: WL, § 137.s. 53.
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Bylo by moZné vyhnout se tomuto vnéjsimu zajisténi redlné existence
a povazovat ji za vlastnosti jako jsou jiné, které by v univerzu odpovidala
ur¢itd podmnozina, takze by se vypovéd o existenci tieba jednorozet formu-
lovala jako 3x(JednoroZec(x) A Redlnéexistuje(x))?

Co by viak potom mélo byt v oné &dsti univerza obsahujici redlné nee-
xistujici individua? VSechna mozZnd individua? Pak by jakykoli vyrok
3xP(x) znamenal vlastné ..n¢jaké P je moZné* a byl by trividlné pravdivy
pro t€mér viechny predikity P (nebyl by pravdivy pouze pro predikaty obsa-
hujici logicky spor, tieba ,kulaty clvcrec“) TakZe by pak trivialné platilo
IxPrvocislo(x) i 3xJednorozec(x) Nezdd se. 7e takto chceme existencni
kvantifikdtor pouZivat. Nebo by univerzum smélo obsahovat jen realné
Jsouci individua a logicky jsouci individua (takto v podstaté chdpe univer-
zum Bolzano, ktery jesté neuvazuje moznost postulovani riiznych univerz).
Jenomze naddle se zdd. Ze redlnd existence je vyZadovana uZ charakterem
pojmu (vlastnosti) samotnym: uvazovat moznost, Ze by tfeba latimerie po-
divnd existovala ve smyslu existenéniho kvantifikdtoru a ziroven neexis-
tovala redln¢, se ndm pfici, jinymi slovy vlastné nepiipouitime jako mozné

JIx(Latimerie(x) A —Redlnéexistuje(x)),
takZe platf

Ix(Latimerie(x) A Redlnéexistuje(x)) iff 3xLatimerie(x).

Predikovat latimerii vyskytujicimu se jiZ v univerzu navic je$té redlnou
existenci se pak jevi jako nadbytecné. Zdd se tedy nejrozumnéjsi postulovat
redlnost prislusné existence prosté pres charakter piislusného univerza.

Podobny pristup voli jiz Kant', ktery odmitd povaZovat redlnou exis-
tenci za predikat, protoze subjekt uréeny jakymikoli vlastnostmi jednoduse
muZe i nemusi existovat — mozny a skute¢ny subjekt se od sebe nelisi zad-
nou vlastnosti vymezujici tento subjel\t nybrz tim, zda je Bohem uveden
(kladen) jako takovy v existenci ¢i neni®. Spravné by se tedy nemélo fikat

® Univerzum je obvykle vybirino omezené vzhledem k danému Kontextu. problém se tim ale
nijak neméni: zabyvime-li se dejme tomu existenci uréitych osob, mélo by piislusné univer-
zum obsahovat i viechny mozné osoby?

" Napi. ve své prici Der einzig mdgliche Beweisgrund zu einer Demonstration des Daseins
Gottes, srovnej 1€z zndméjsi pasiz z Kritiky ¢istého rozumu O nemoZnosti ontologického
ditkazu Bozi existence (s. 368 ~ 373 ¢eského prekladu),

* Tak subjekt existujicd jednoroZec nemd svoji existenci zaruéenu o nic vice nez pouhy jedno-
roZec — srovnej K tomu tvahu R. Smullyana v jeho prici Jak se jmenuje tato knizka. s. 180 —
181.
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A existuje”, nybrz Mezi existujicimi vécmi naleznu néco. co je A"’ Coz
by se v soucasné terminologii dalo preformulovat jako: ..V univerzu existu-
jicich véci naleznu néco. co je A", tedy zcela v souladu se sou¢asnym zpii-
sobem uziti existenéniho kvantifikatoru. Myslenka je tedy taz: pricitame-li
nécemu existenci, znamend to, Ze patrime mezi (realné) existujicimi vécmi,
zda nékterd z nich je timto nécim. tedy zda spada pod prislu$ny pojem ¢&i ma
urceny soubor vlastnosti. Transparentni intenzionalni logika mluvi v této
souvislosti o ..obsazeni tradu*'".

Z uvedencho se zdad, Ze existence tedy neni primdrné vlastnost individui,
nybrz vlastnosti ¢i pojmi. Bolzano mluvi o pfedmétnosti predstav, soucasna
logika o vyskytu prvku v univerzu majicim piislusné vlastnosti (tedy vlastné
0 obsazenosti pfislusné vlastnosti), pricemz v obou piipadech se predpokld-
dd, Ze dand predstava o sobé resp. dana vlastnost uz samy urcuji, ma-li mit
jejich predmét redlnou existenci ¢i nikoli. OvSem jak je to s pFicitanim exis-
tence jednotlivému individuu? Ma se totiz za to, Ze zatimco maizeme patrat,
zda existuje n¢kdo. kdo je anglickou krdlovnou, t&zko lze patrat, zda existuje
nékdo, kdo je Alzbétou II.: vlastni jméno je totiz obvykle povazovino za
piimé oznaceni dan¢ho individua a mdame-li uz individuum jednou k dispo-
zici, nemd smysl se ptdt, zda ndmi oznacené individuum skuteéné existuje.
Ve formdlni logice slouzi k oznaceni individui individuové konstanty. Ptit
se po existenci takovych individui je pak nadbytecné — Ize sice zformulovat
vyrok 3x(x = a) pro ngjakou konstantu a. ve skute¢nosti ale uvedeny vyrok
musi byt trividlné pravdivy. protoze individuové konstanty pifsluiného jazy-
ka jednoduSe musi mit n&jakou realizaci v rdmei univerza. Pokud bychom
tedy v ramci univerza vSech Zzijicich osob povazovali vyraz .,Alzbéta IL* za
konstantu, byl by vyrok 3x(x = Alzbéta IL.) trivialné pravdivy.

Bolzano oviem obecné nepovazuje za nesmysiné pricitat né&jakému
predmétu redlnou existenci (Dasein): pozadavek redlné existence predmétl
piislusné predstavy sice muze byt zahrnut jiz v predstavé samé (a pak je vy-
rok o redlné existenci ve skute¢nosti vyrokem o pfedmétnosti dané piedsta-
vy), ale také v ni zahrnuta byt nemusi, coz je zv1asté ziejmé u jednoduchych

? viz Kant: Der einzig mogliche Beweisgrund zu einer Demonstration des Daseins Gottes. s.
72 — 74 (napf. Es ist duher kein vollig richtiger Ausdruck zu sagen: Ein Seeeinhorn ist ein
existirend Thier, sondern umgekehrt: einem gewissen existirenden Seethiere kommen die
Pridicate zu, die ich an einem Einhorn zusammen gedenke.”, s. 73 nebo ,,Allein sein [Gottes)
Dasein muB unmittelbar zu der Art gehbren, wie sein Begriff gesetzt wird, denn in den
Pradicaten selber wird es nicht gefunden. Und wenn nicht schon das Subject als existirend
vorausgesetzt ist, so bleibt es bei jeglichem Priidicate unbestimmt, ob es zu einem existirenden
oder blos moglichem Subjecte gehore.”)

' Viz napf. Tichy: Existence a Biih, s. 98.
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pfcdstavl ' Individuovd konstanta maze pojmenovivat nejen realné existuji-
ci predmét (jako .Alzbéta I1.7), ale 1 logicky existujici predmét (jako ..2*).
Miame-li tedy jakoukoli konstantu a. je ziejmé. Ze trivialné plati 3x(x = a).
nemusi viak jiz byt ziejmé. Ze prislusné a existuje redlné. V tomto smyslu
tedy pfipousti Bolzano jako smysluplné piicitani nebo upirani realné exis-
tence (Ci .skuteCnosti, Wirklichkeit) pfimo oznacenému predmétu — pfimé
oznaceni €i pojmenovani néjakého predmétu sice znamena, zZe tento predmét
uz musi byt v néjakém smyslu k dispozici (..es gibt™), coz ziroven vyplyva
z pozadavku predmétnosti piedstavy pravdivé véty. neznamena to viak, Ze
by nutné musel existovat redlné. Tak je smysluplné fici .. neexistuje redlné
(hat kein Dasein)". (Bolzano v3ak ve skutenosti nepovaZuje klasické kon-
stanty, napf. vlastni jména. za jednoduché predstavy. zdkladni jednoduchou
piedstavou je pro ng¢j predstava .toto™.) Vposledku by pfisluiné véty bylo
opét mozné formulovat ve tvaru ..Predstava A, kieré realné existuje, je pred-
métnd”, zde se vSak redlnd existence vyskytuje jako vlastnost prislusného
predmétu pfedstavy. V Bolzanové pojeti ma tedy nékdy smysl pfipisovat &
odepirat redlnou existenci piimo predmétu prisluiné predstavy. abychom tak
rozlisili typ existence, kterym disponuje.

Strucné si nyni Bolzanovo pojeti shrmme: Bolzano modeluje existenéni
kvantifikator pfevodem prislusnych tvrzeni na vyroky o predmétnosti patfié-
né predstavy. Podobné juko v souc¢asné logice vsak tvrzeni tohoto typu ve
skutecnosti jen volné souviseji s pfi¢itinim redlné existence objektim. Tvr-
zeni o redlné existenci prislusnych pfedméti pro Bolzana velmi ¢asto sply-
vaji s tvrzenimi o predmétnosti danych piedstav, oviem v nékterych piipa-
dech. pokud totiz dané piedstavy v sobé nezahrnuji poZadavek redlnosti
svych predmétii, je smysluplné pricitat redlnou existenci piimo predmétu
dan¢ predstavy. abychom tak sdélili. Ze piislusny pfedmét neexistuje pouze
logicky (ve smyslu némeckého ..es gibt™). Tim se odliSuje od rozsiteného
pojeti, podle kter¢ho je nesmysIné pficitat redlnou existenci jakoZto vlas-
tnost jednotlivému individuu.

Oddélent logiky FU AV CR
Jilska 1

11000 Praha

Marta. Vlasakova@centrum.cz

! Bolzano: WL, § 142, pozn. 1, s. 64 — 65.
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