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LOGICISM AND PARADOX .

This is the first part of the essay devoted to the story of logicism, in
particular to its Fregean version. Reviewing the classical period of Fregean
studies, we first point out some critical moments of Frege's argumentation in
the Grundlagen, in order to be able later to differentiate between its
salvageable and defective features. We work on the presumption that there
are no easy, categorical answers to questions like “Is logicism dead?":
Wittgenstein’s critique of the foundational program as well as the
remarkable neo-Fregean discoveries of Boolos and Wright have to be
confronted with the effects which the logicistic idea actually had on logico-
matematical practice. But that is another story, a sequel to this essay, the
purpose of which is systematic rather than critical.

Malokterému objevu nalezi v dé&jinach logiky tak pozoruhodné misto
jako Russellovu paradoxu. Kdyz se po dlouhych staletich neplodnych
spekulaci nad univerzalnimi zakony pravdy, mysleni a pravidly pro fi-
zeni lidského rozumu jiz zdalo, ze je logika definitivné mrtva, vstoupila
do hry disciplina, o jejiz plodnosti — pres srovnatelnou miru abstrakce —
nikdo nepochyboval, totiz matematika, a to v jedné ze svych nejispés-
néjsich ¢asti — infinitesimalnim kalkulu. Jiz v dobé, kdy Kant identifiko-
val nezpochybnitelnou jistotu matematickych pravd v apriornich nazo-
rech prostoru a Casu, se v ném totiz zacaly objevovat prvni pojmové
problémy, souvisejici jednak s nekontrolovanym uzitim nekone¢na (pa-
radoxy nekonecna), jednak v rozporu nékterych vysledku s jejich nazor-
nou reprezentaci (paradoxy ndzoru). Tak jako ReKové pii prvni mate-
matické krizi, totiZ objevu iracionalit, utekli od aritmetiky ke geometrii,
byl pozvolna nastaven kurs zcela opacny, totiZ aritmetizace analyzy.
Krize zakladu jedné discipliny méla byt tedy zazehnana odkazem na
disciplinu jinou.

Aby se kriticka situace v n¢jaké jiné podob¢ zahy neopakovala, zddlo
se byt nutné prozkoumat pevnost zakladu vychoziho oboru. Vyhoda
aritmetiky a algebry v oc¢ich vétSiny matematiki — v rozporu s Kanto-
vym presvédcenim — spocivala v tom, Ze patif k disciplinam analytické
metody, tedy s tzkou, byt pon¢kud vagni vazbou na ty nejobecnéjsi,
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a tedy i nejjistéjSi pravdy lidského rozumu, pravdy pojmové. nezavislé
na stavu ba ani formé empirického svéta. Tato idea se v té &i oné podobé
objevovala u vsech hnuti participujicich na nezbytné reformé zakladl
matematiky, uvozujicich svd zkoumdni zpravidla jako ,logicka*.
V praxi se viak v takovémto odkazu k logice ¢i prohldsenich o redukci
aritmetiky na logiku — tzv. logicismu — neskryvalo nic vic nezli verbalni
vymezeni vici Kantovi, v duchu Dedekindova: ,,pojem ¢isla je nezavisly
na pojmech ¢&i ndzorech prostoru a casu. !

Gottlob Frege, jeden z pfedstaviteld reformy, s nimZ je mySlenka
logicismu pfimo spojovidna. mél bezesporu pravdu, kdyZ si opakované
stézoval, Ze je mezi matematiky ¢i filosofy jen mdlo téch, kdo by se do-
kazali shodnout v otdzce ,,co je ¢islo?*. To samé mohl ale fici i o otdzce
,-co je logika?", a to s pravem o to veét$im, Ze narozdil od usp&$né a vie-
obecné péstované matematiky nic jako zavedend, funkéni logickd praxe
prosté neexistovalo. Tento slaby ¢lanek vSech logicizujicich trendt (od
Leibnize po Bolzana, Schrodera a Dedekinda) vyfesil Frege jednoduse
tim, Ze logiku, na niz se méla a mohla problematizovand matematickd
praxe postavit, zalozil sam.

Vyrokovy a predikatovy kalkul, ktery Frege ve svém drobném spise
s vymluvnym nazvem Begriffsschrift (pojmové pismo) roku 1879 pied-
lozil, je nepochybné dilem pielomovym; jiZ tato vyjimec¢nost ale nazna-
Cuje, Ze se nemohlo jednat o pouhy soubor zcela evidentnich a pfiroze-
nych rozumovych pravd, jak by si to vy$e naértnuty smysl logicistic-
kého programu Zadal. Iluze bezprostiednosti, které Frege sam pfi stano-
vovani ,,zdkladnich zakonl pravdivosti® ¢dste¢né podlehl a kterou s nim
dodnes mnozi lektofi moderni logiky sdili, byla vSak zahy konfronto-
vina s naprostym nepochopenim jeho cilt a dil¢ich vysledki, a to i ze
strany programov¢ spriznénych badatelt. Fregovy vykony na poli logiky
tak zlstaly z vE&tSi ¢dsti nepovsimnuty, mnohé z nich proslavili az jeho
pokracovatelé jako Russell ¢i tfeba Hilbert, ktery jim paradoxné zprvu
odmital vénovat pozornost. Definitivni rdnu ale Fregovu systému ustéd-
filo az Russellovo zjistént, Ze jeden z jeho ,,nejpfirozenéjsich* principti,
podle néhoz se dvé mnoziny vydélené jistymi vlastnostmi rovnaji tehdy
a jen tehdy, maji-li tytéZ prvky, vede ke sporu.

Ackoli se Russelltiv objev dotykal stejnou mérou i ostatnich pokusii
o zaloZeni aritmetiky, jmenovité Peanova a Dedekindova systému

" Dedekind (1888).

























































